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Domaca uloha ¢.16

Nekonecné funkcionalne rady

Najdite obor bodovej konvergencie M funkcionalneho radu’.
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Dokazte, ze dané nekonecné funkcionalne rady rovnomerne konverguju na

danej mnozine M. VyuZite pri tom Weierstrassovo kritérium?.
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!Funkcionélny rad s(z) = 302 ; fn(z) sa v konkrétnom bode = meni na rad &selny. Vy-
uzite zname kritéri4d pre nekone¢né &iselné rady (porovnévacie, d’Alembertovo, Cauchyho,
integralne, Leibnizovo) aby ste zistili mnoZinu vSetkych z, v ktorych rad konverguje.

2Nech funkcionalny rad s(z) = 3.0, fn(z) konverguje bodovo na mnozine M a nech
existuje postupnost nezapornych ¢isel an > fn(z), ktoré pre Vx € M ohrani¢uji postupnost
funkcii zhora. Potom ak konverguje rad 77 ; an, konverguje funkcionalny rad Y 7 ; fn(x)
podla Weierstrassa rovnomerne.
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Najdite polomer konvergencie mocninového radu®.
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3Mocninovy, alebo aj potencény rad je Specialny typ nekone¢ného funkcionalneho radu,
ktory sa Casto vyskytuje v praxi a ma tvar s(x) = > oo an(x — x0)™. Cislo o sa nazyva
stred mocninového radu a v tomto ¢isle rad vzdy konverguje bodovo aj rovnomerne. Cisla an
st jeho koeficienty.
Vlastnostou mocninovych radov je, ze ak bodovo konverguja v &isle &, potom uréite bodovo
konverguju aj vo vsetkych &islach |z — zg| < |€ — xo|. Vzdialenost od stredu, v ktorej este
mocninovy rad konverguje nazyvame polomer konvergencie a oznacujeme ho R.
Polomer konvergencie sa da vypocitat viacerymi sposobmi. Bud z Cauchy-Hadamardovho

vztahu R= ——1_ alebo z d’Alembertovho kritéria R = lim n |
limsup,, oo Vlan| ’ (e P

Mocninovy rad konverguje rovnomerne na ktoromkol'vek intervale (—p, p), kde 0 < p < R.




